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b P,

a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.
e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero

todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
cientemente justificados.

Ejercicio 1. Sea f: R — R la funcién definida por f(x) = Ln (2% + 1), siendo Ln la funcién logaritmo
neperiano.

(a) [1 punto] Determina los intervalos de crecimiento y decrecimiento y los extremos relativos de la
funcién f (puntos donde se alcanzan y valor de la funcién).

(b) [1’5 puntos] Calcula la ecuacién de la recta tangente a la grafica de f en el punto de inflexién de
abscisa negativa.

Ejercicio 2. Sea f la funcion definida por

flx) = { ex_le S? z20

e~ si <0

(a) [1 punto] Estudia la derivabilidad de f en x = 0y, si es posible, calcula la derivada de f en dicho
punto.

(b) [1’5 puntos] Calcula el drea del recinto limitado por la gréfica de f, el eje de abscisas y la recta
r=—1.

Ejercicio 3. Sean W = (2,2,0), v = (,-2,1) y W = (2, —x, —4x) tres vectores de R>.
(a) [1 punto] Determina los valores de x para los que los vectores son linealmente independientes.

(b) [1’5 puntos]| Halla los valores de x para los que los vectores son ortogonales dos a dos.

r = a+t 1 19 .
Ejercicio 4. Sea r la recta de ecuaciéon ¢ y = 1—2t y s larecta de ecuacién = yT =3
z = 4—-1

(a) [1’5 puntos] Calcula el valor de a sabiendo que las rectas r y s se cortan.

(b) [1 punto] Calcula el punto de corte.
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b P,

a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.

e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero
todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
cientemente justificados.

Ejercicio 1. [2’5 puntos] Calcula

i 1 1
1m - —
z—1 \Lnzx r—1

siendo Ln la funcién logaritmo neperiano.

_a si x< -1
Ejercicio 2. Sea f:R — R la funcién definida por f(x) =

?+1 sioz>-1
(a) [0°75 puntos] Halla el valor de a sabiendo que f es continua.
(b) [0’5 puntos] Esboza la gréfica de f.

(c) [1°25 puntos] Calcula el drea del recinto limitado por la grafica de f, el eje de abscisas y las rectas
z+2=0yzxz—-2=0.

Ejercicio 3. Considera el sistema de ecuaciones lineales

Xt+y—2z = 1
r+Ay+z = A
rH+y+rz = A

(a) [1’5 puntos] Clasifica el sistema segun los valores del pardmetro .

(b) [1 punto] Resuélvelo para A = 2.

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Halla un punto A de la recta r de ecuacién x = y = z y un punto B de la

., Y z+1
recta s de ecuacion r = 71 = 2

de forma que la distancia entre A y B sea minima.
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.

e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero
todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-

cientemente justificados.

Ejercicio 1. Sea f: R — R la funcién definida por f(z) = 2% — |z|
(a) [0’75 puntos| Estudia la derivabilidad de f.
(b) [1 punto] Determina los intervalos de crecimiento y decrecimiento de f.

(c) [0’75 puntos] Calcula los extremos relativos de f (puntos donde se alcanzan y valor de la funcién).

Ejercicio 2. Calcula

522 — x — 160

(a) [1’5 puntos] /1’2—25 dx.

(b) [1 punto] / (2z — 3) - tg (z° — 3z) dz, siendo tg la funcién tangente.

Ejercicio 3. Considera el sistema de ecuaciones lineales

AXr—y—z = -1
rT+AY+z = 4
r+y+z = A+2

(a) [1’5 puntos] Clasifica el sistema segtn los valores del pardmetro A.

(b) [1 punto] Resuelve el sistema para A = 2.

r = 0

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Determina los puntos de la recta r de ecuaciones { 1 z—3 que
y —_ =

equidistan del plano 7 de ecuacién  + z = 1 y del plano 7’ de ecuacién y — 2z = 3.
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b P,

a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.
e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero

todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
cientemente justificados.

Ejercicio 1. [2’5 puntos] Un alambre de longitud 1 metro se divide en dos trozos, con uno se forma un
cuadrado y con el otro una circunferencia. Calcula las longitudes de los dos trozos para que la suma de
las areas de ambos recintos sea minima.

Ejercicio 2. [2’5 puntos] Halla la funcién f: R — R sabiendo que f”(z) = 12z — 6 y que la recta
tangente a la grafica de f en el punto de abscisa x = 2 tiene de ecuacién 4o —y — 7 = 0.

Ejercicio 3. [2’5 puntos] Resuelve A B! X = —2C, siendo B’ la matriz traspuesta de B y
1 0 3 -1 3 0 1 4
A‘(2 -1 0)’ B_<0 2—2> yc_<0_1>.

Ejercicio 4. Considera los puntos A(1,0,—2) y B(—2,3,1).

(a) [1 punto] Determina los puntos del segmento AB que lo dividen en tres partes iguales.

(b) [1’5 puntos| Calcula el area del tridngulo de vértices A, B y C, donde C es un punto de la recta
de ecuacién —z = y — 1 = z. jDepende el resultado de la eleccién concreta del punto C?
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:
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T

Ejercicio 1. [2’5 puntos] Determina un punto de la curva de ecuacién y = x e~ *enel que la pendiente

de la recta tangente sea maxima.

2 3
x
Ejercicio 2. Sea I :/ — dx.
! 0o V14a?
(a) [1°25 puntos] Expresa I aplicando el cambio de variable t = 1 + z2.

(b) [1’25 puntos] Calcula el valor de I.

a

Ejercicio 3. Considera A = ( 0 —ag

), siendo a un numero real.

(a) [1 punto] Calcula el valor de a para que A2 — A = < 102 ;S )

(b) [1 punto] Calcula, en funcién de a, los determinantes de 24 y A’ siendo A! la traspuesta de A.

(c) [0°5 puntos] ;Existe algin valor de a para el que la matriz A sea simétrica? Razona la respuesta.

-5 —6
Ejercicio 4. Considera el plano 7 de ecuaciéon 2z+y—z+2 = 0 y larecta r de ecuacién a =y = :

— m
(a) [1 punto] Halla la posicién relativa de r y 7 segun los valores del pardmetro m.
(b) [0’75 puntos| Para m = —3, halla el plano que contiene a la recta r y es perpendicular al plano .

(c) [0’75 puntos] Para m = —3, halla el plano que contiene a la recta r y es paralelo al plano .




UNIVERSIDADES DE ANDALUCIA

MATEMATICAS II
PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD

e’

*

b P,

a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.
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e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero

todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
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z* +3

Ejercicio 1. Sea f la funcién definida por f(z) = , para x # 0.

(a) [0’75 puntos| Halla, si existen, los puntos de corte con los ejes y las asintotas de la gréfica de f.
(b) [1 punto] Calcula los intervalos de crecimiento y decrecimiento y los extremos relativos de f.

(c) [0’75 puntos] Esboza la grifica de f.

2
T

Ejercicio 2. [2°5 puntos] El drea del recinto limitado por las curvas de ecuaciones y = — e y = y/ax,
a

con a > 0, vale 3. Calcula el valor de a.

Ejercicio 3. [2’5 puntos| Resuelve

2 0 5 x -2 5
-2 y |+ 2 |=1020
— 1 z 3 2

z+y—z2—-3 = 0

Ejercicio 4. Considera el punto P(3,2,0) y la recta r de ecuaciones { 4241 _ 0

(a) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene al punto P y a la recta r.

(b) [1’5 puntos] Determina las coordenadas del punto ) simétrico de P respecto de la recta r.
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
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Ejercicio 1.
(a) [1’5 puntos] Sea f:R — R la funcién dada por f(x) = az?+b. Halla los valores de a y b sabiendo
6
que / f(x)dxz = 6 y que la pendiente de la recta tangente a la grafica de la funcién f en el punto
0

de abscisa 3 vale —12.

(b) [1 punto] Sea f:R — R la funcién dada por f(z) = 22 + px + ¢. Calcula los valores de p y ¢

sabiendo que la funcién f tiene un extremo en x = —6 y su valor en él es —2.

Ejercicio 2. [2’5 puntos] Calcula

/(:g2 1) da

1 1 —1
A= 0 m-—3 3
m+1 2 0

Ejercicio 3. Sea

(a) [1 punto] Determina los valores de m € R para los que la matriz A tiene inversa.

(b) [1’5 puntos] Param =0y siendo X =(z y z ),resuelve XA=(3 1 1).

-5 2 -2 = 2
Ejercicio 4. Sea r la recta de ecuacion a —vt : { ST =2y 2

_jzzyslarec’cadadaPOY —r4+2—3z = 2

(a) [1’5 puntos] Determina la posicién relativa de ambas rectas.

(b) [1 punto] Halla la ecuacién del plano que contiene a la recta r y es paralelo a la recta s.
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.

e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero
todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
cientemente justificados.

2 —z+1
Ejercicio 1. Sea f:R — R la funcién definida por f (x) =

24 x+1

(a) [0’75 puntos]| Estudia si existen y calcula, cuando sea posible, las asintotas de la gréfica de f.

(b) [1’25 puntos] Determina los intervalos de crecimiento y decrecimiento, los extremos relativos y los
valores que alcanza en ellos la funcién f.

(c) [0°5 puntos] Esboza la grafica de f.

Ejercicio 2. [2’5 puntos] Halla el drea del recinto limitado por la grafica de la funcién f(x) =senz y
las rectas tangentes a dicha grafica en los puntos de abscisas t =0y = = 7.

Ejercicio 3. Sea A = ( 42 ) y sea I la matriz identidad de orden dos.

1 3

(a) [1°25 puntos] Calcula los valores A € R tales que |A — AI| = 0.

(b) [1°25 puntos] Calcula A2 — 74+ 101.

r+y+z = 1

Ejercicio 4. Considera la recta r de ecuaciones
rT—2y+3z2 =

(a) [1°25 puntos] Determina la ecuacién del plano que contiene a la recta r y no corta al eje OZ.

(b) [1°25 puntos| Calcula la proyeccién ortogonal del punto A(1,2,1) sobre la recta r.
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b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.
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cientemente justificados.

z(Lnx)?

(x—1)% "
funcién logaritmo neperiano. Estudia la existencia de asintota horizontal para la grafica de esta funcién.

Ejercicio 1. [2’5 puntos] Sea f : (1,+00) — R la funcién dada por f(z) = siendo Ln la

En caso de que exista, hallala.

Ejercicio 2. Sea f:[0,4] — R una funcién tal que su funcién derivada viene dada por

2
3 x si 0<z<3
fi(z) =
—2x+8 si 3<zr<4
1
(a) [1’75 puntos] Determina la expresién de f sabiendo que f(1) = 36

(b) [0’75 puntos] Halla la ecuacién de la recta tangente a la gréfica de f en el punto de abscisa x = 1.

Ejercicio 3. Considera el sistema de ecuaciones lineales

rT—y+z = 2
c+Ay+z = 8
X+y+Az = 10

(a) [1’5 puntos] Clasifica el sistema segun los valores del pardmetro \.

(b) [1 punto] Resuelve el sistema para A = 2.

z—3
2

Ejercicio 4. Considera los puntos A(2,1,2) y B(0,4,1) y la recta r de ecuacién x =y — 2 =

(a) [1’5 puntos] Determina un punto C' de la recta r que equidiste de los puntos A y B.

(b) [1 punto] Calcula el 4rea del tridngulo de vértices ABC.
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.
e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero

todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
cientemente justificados.

az + bx? si 0<or<?2

Ejercicio 1. Se sabe que la funcién f: [0,5] — R definida por f(x) =
j q f+[0,5] por f(z) {—4+T—1s12§x§5

es derivable en el intervalo (0, 5).
(a) [1’75 puntos] Calcula las constantes a y b.

(b) [0’75 puntos] Halla la ecuacién de la recta tangente a la grafica de f en el punto de abscisa z = 2.

Ejercicio 2. [2°5 puntos] Sean las funciones f y g : [0, +00) — R, dadas por f(z) = 2%y g(x) = \/z,
donde A es un numero real positivo fijo. Calcula el valor de A\ sabiendo que area del recinto limitado por

las graficas de ambas funciones es 3"

Ejercicio 3. Considera las matrices

1 1 0 T 0
A= 2 1 1 , X=1y y O=10
m—4 1 1—m z 0

(a) [1 punto] Halla el valor de m € R para el que la matriz A no tiene inversa.

(b) [1’5 puntos] Resuelve A X = O para m = 3.

Ejercicio 4. [2°5 puntos] Halla la ecuacién de un plano que sea paralelo al plano 7 de ecuacién
x4y + 2z =1y forme con los ejes de coordenadas un tridngulo de area 18v/3 .
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.

e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero
todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-

cientemente justificados.

Ejercicio 1. Sea f: R — R la funcién definida por f (z) = 2® + ax® + bz + 1

(a) [1’5 puntos] Determina a,b € R sabiendo que la gréfica de f pasa por el punto (2,2) y tiene un
punto de inflexién de abscisa = = 0.

(b) [1 punto] Calcula las ecuaciones de las rectas tangente y normal a la grafica de f en el punto de
inflexién.

Ejercicio 2. Sea f:(0,2) — R la funcién definida por
fz) = Ln z si O<ax<1
S | Im(2—2) si 1<z<2
siendo Ln la funcién logaritmo neperiano.

(a) [1 punto] Estudia la derivabilidad de f en el punto = = 1.

5
(b) [1’5 puntos] Calcula f(z)dz.
1

Ejercicio 3. Considera las matrices
-3 -1 -2
A_< 2),3_(2 1)yC’—< 6 6)
(a) [1°25 puntos| Halla, si existe, la matriz inversa de AB + C.

(b) [1°25 puntos] Calcula, si existen, los nimeros reales = e y que verifican: C < z > = < ?aj >

x—1 y+2 z-
1 3 -1

xr—1y+z+1=0. Calcula el drea del tridangulo de vértices ABC, siendo A el punto de corte de la recta r

y el plano 7w de ecuacién

Ejercicio 4. [2’5 puntos] Sea la recta r de ecuacién

y el plano 7, B el punto (2,1,2) de la recta r y C' la proyeccién ortogonal del punto B sobre el plano .
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a) Duracién: 1 hora y 30 minutos.

b) Tienes que elegir entre realizar unicamente los cuatro ejercicios de la
Opcién A o realizar tinicamente los cuatro ejercicios de la Opcion B.

. c¢) La puntuacién de cada pregunta estd indicada en las mismas.
Instrucciones:

d) Contesta de forma razonada y escribe ordenadamente y con letra clara.
e) Puedes usar calculadora (puede ser programable o tener pantalla grafica), pero

todos los procesos conducentes a la obtencion de resultados deben estar sufi-
cientemente justificados.

Ejercicio 1. [2’5 puntos] Se desea construir una lata de conserva en forma de cilindro circular recto
que tenga una superficie total de 200 cm?. Determina el radio de la base y la altura de la lata para que
el volumen sea maximo.

Ejercicio 2. Ejercicio 2.

15

+x2€3y=:1;2—1.

(a) [0°75 puntos] Haz un esbozo del recinto limitado por las curvas y = 1

(b) [1°75 puntos] Calcula el 4rea de dicho recinto.

Ejercicio 3. Considera el sistema de ecuaciones lineales

T+ y—2z = —4
3+ Ay+z = A—1
2z + Ay = -2

(a) [1°25 puntos] Clasifica el sistema segun los valores del pardmetro .

(b) [1°25 puntos| Resuelve el sistema para A = 1.

Ejercicio 4. [2°5 puntos| Halla las ecuaciones paramétricas de una recta sabiendo que corta a la recta r
de ecuacién z = y = z, es paralela al plano 7 de ecuacién 3x + 2y — z = 4 y pasa por el punto A(1,2, —1).




